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桔果的陈远

本文的宗旨在龄蹬明作者在【1] 内所提及的非修件桔果及 【2] 内所提及的全部桔果
.

篇筒翠起兑
,

将下面的命题韶篇 ( a
,

b ) :

每一充分大的偶数可表篇雨捆大粉 1 的整数 c : 舆 c :

之和
,

c :

舆 几 的素因子佃数 (包

含相同的舆相具的 )分别不超趋 a 舆 b
.

业不需要很棋推的数循涪十算
,

就能得到 (3
,

3) 及 a(
,

b )
,

( a 十 b 成 5)
.

用比较镇雄

的数值舒算
,

我们得到了 ( 2
,

3 )
.

另一默值得注意的是本文所用的方法完全是初等的
,

而

A
.

H
.

B阳or aP 八oB 3[, 幻在蹬明 (3
,

3) 的遇程中却引用了精深的 iR e m an n 一C面数希的桔果
.

命 尸 (M
,

钓 表示拾定有限整数集合 M 中不被成 誉的素数所整除的元素的锢数
.

本

文遗附带攀例以封希 A
.

eS lb er g ls] 所提出的阴粉估针 P ( M
,

豹 下界的方法的某些限

度阴题
。

现在把本文的桔果祥述放下
:

定理 1
.

( 2
,

3 )
.

阴龄表示大奇数的固题及彝生素数简题
,

我们亦得到
:

定理 2
.

封龄任何偶数 北
,

省存在舞限多侗整数 件使
; ( i) 件 舆 ” + 无的素因子侗欺

均不超遏 3
,

( ii) 叫书 + 幻 篇不超遏 5 侗素数的乘倩
.

定理 3
.

每一充分大的奇数可表篇 ZN 十 1 = 2 , , … ,
。
+ Q: … q`

,

此虚 c
,

叹满足

1 成 c 蕊 3
,

1 成 d 成 3 及 c + d 成 5
,

而 , ` ,

Q ,均篇素数
.

本文中之 究 州
,

护
,

… ; , , ,

跳
,

… 均表示素数
,

不再一一弊明
.

最俊
,

作者衷心戚榭苹雁庚教授的鼓黝舆指淳
.

2
.

针算

引 1
.

命 口 (哟表示 件 的不同的素因子的侗数
.

若
x 》 1

,
。 》 1

,

lRJ

夕 上些兰业翌
一
李 n 一竺一 n (: 一 生丫( 1 + 兰、

.

10 9
, 。 + o ( 10 9 2 。

之葬 铃 艺 局飞夕 十 名 梦 、 夕 / 、 夕 /

《件 一劣 )̀ 1
·

10 9 10 9 3之劣 ) + O ( ( 10 9 10 9 3劣 ) “ )
,

* 1 95 7年 1 1 月 2 9 日收到
.

料 殆素数者即素因子佃敷不超遏某一啥定限的整数
.
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此虚 川哟表示熟知的 M 6 b ius 画数
.

瞪明觅 Sh a p i r o 舆 W a r g a 6J[

引 么

习

命 2 }二
.

若 “ ) 1
,

刻

九` 岛

t” , 出 ) = 1

!
拼 (铭 ) }砂

`” , n 八
.

2 \

—
胜 . 飞上 十

—
耳 =

件 价众 、 夕 一 2 /

(夕一 1 ) ,

夕 ( , 一 2 ) fl夕 l公
乡 > 牙

尹一 2

尹

10 9 , 名 十nù
i一8

赘
.

命 梦 (灼 二 ll
, l r

+ O ( 10 9 劣名 10 9 10 9 3劣多 )
.

(夕 一 2 )
.

员叮由引 1得

`

晨
,

’“ `愁’
乎 ”̀

TT /
, ,

2 \
1 1 毛i ,

I
一

—
l =

自飞 、 笋一 2 / 习
《
之氛乙

;

业垫习里竺夕燮竺
二

” 匀留 梦 ( )r

= 夕 回叫妙川
.

滋 ` 的
习
,崛 多 / r

一

匡业刀竺竺 二

《

糯
~

黯
`

黔特尽坦寻黔鱼 ll
刀 ! 护公

尹

p 十 2

10 9
,

三 +
ǐ一Z七一ó夕.落昌
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+ o ` , 0 9 “ ? ,“ g ,” 9 3: : )
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-
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’ og 场 回
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(护 一 4 )

, J.名11公、洲.飞留,̀r刻

+ O ( 10 9 名劣 10 9 10 9 3么劣 ) 二

二 三 11 立匕卫竺 几 卫二多
8 妇认 , ` , 一 2 ) 某 ,

ll
p l

r

10梦 名 + O ( 10 9 劣名 10 9 10 9 3劣名 )
.

刀 > 2

引理瞪完
.

引 3
.

野龄任何 刀 > O
,

告存在 肠 = 九 (刃
,

富 劣 > 扬峙
,

2
· ·̀ ,

“ ( 二 ) ( 2 `,” ,

橇瓷孰
,

此虚 d (幻 表示 劣的因子佃数
.

蹬明略去
.

弓1.4

fl

富 劣 ) 1待
,

命 △ (对 =
1
0 9 召公

e , o “ ’ o“ 匀̀ .

月叮存在 cl > 0
,

使

,

哭

。 ,

b(l
一

劲
一 ’

(l
一

韵
一 ’ + …

}
-,曰以陌到、̀甲喝附(

` 一

劲
一 ’
一

卜 粱 (lt
一

韵
一’ +

刀 ` 么 (二 》

。

(
。

橙
.

由引 3

一 e ,

户哗冬 \
一 且 0 9 ’ “ g ” 劣

/

可知

具l(
一

动
一 `一

卜 茶告(
`一

韵
一`十

习
刀 ` 连正牛 )

刀刀’ ! 劣
刃夕 ,` d (留 ,
命l(

一

劫
一’

l(
一

动
一`十 …

}
-

刀笋 , 产

1 /
,

1 \ 一2
.

一 气1 一 一 J 十
夕 、 刀 / 习

夕 p 味留
宝,刀 ,> 乙 (劣 )

命(l
一

劲
一’

(l
一

动
一`

+
· ` ·

《一
卜
.苗汉óó尹白

.

卜△,̀p,

沙麟 , ,
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净

`

命翼l(
一

动
一 `

{
` +

茶
` +

慕
` + …

}
2
忍(公 )

△ ( · )

lll(
一

动
。

(
。
一 i老念

石

)
.

注意
,

在此用到估针
:
以 夕、

表第 玄侗素数
,

才

具(
` 一

合)
一’ 一 O

(
`

卫
二 ,

(
` 一

炭)
一

l)
一 o

(
,

ll = O (10 9 10 9 3劣 )
.

` c 1 0 9 2公

/
,

1 \ 一 1 \
吸l 一 一 J J
、 夕 / /

护
引理蹬完

.

引 5
.

命 q 篇抬定偶数
,

抬予整数 ,
.

命 g( 1) = 1
,

g( 川 = ,

g (夕) =夕 万
1一,

2
= 二 ( p才妇
笋

若 名 ) 1
,

刻

,

若 、 然平方因子
,

具lJ命 。 (“ ) 一 11
。 ( , )

,

f (” )

尹 !性

1

g (件 ) flp l怜

( 1 一 g (刀 ) )

.

、、J./

丫 土丝工些且一生 11 卫
se

二三n 兰卫二2竺
之绍 厂(件 ) 4 孟态 笋 ,

从 夕 (尹一 艺 )
(性 一口 )= 1

几黔
。̀ ` ’ ` + 。

不 > 2

(见
妇 > 2

尹 一 2 l o g 2 2 y 名

尹 一 1 10 9 10 9 3万名

沪 橙
.

分三植情况瞪之
.

( i ) 若 。 ) △ ( y ) 李 10 9 2。
,

具」由引 2
,

引 4 得

n咖习
朴` 名

(性 , q )口 1

l
” ( ” ) } =

f (件 ) 名
帷` 公

L” : q 对 )= 1

}
产 (二 ) }2

忍 ”̀ ,

件

八 2 、一 1
.

叹l 一 一声 十
\ 夕 /

尹 , ` , ,
1

十 乞竺j 一万
茹 {万 夕

’

p , + q

+ 习

/
.

1 、 --1
几l 一 一芍 )
、 尹

’

/ 习
” ` 名 l p 护

(朴一口沙 )= 1

坦嘿
竺只

/
,

2 、一 l
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、 p /

万
p ` p “ l公

(刀
`
夕 产 , 一叮 )= 1
卯 , 价刃 曰

1 /
、

1 \ 一 i
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、

1 \ 一 1
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p
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’ `

/
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吸” , q 对 1= 1

】产 ( ” )】2
刀 ( , 》 n /

,

2 \ 一 1
.

、

一
日 几1 一一 ) + … 弃三

朴 自众
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,

了
é

侧

甲

一
f二 ~
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1 、 一 1
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、 p
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习
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卜
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/ J 习” ` z /△ ( 1
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习吸伟 ) n /

.

2 \

一
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扩

扣
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(一蕊

10 9 , 2 , :

)
+ o

(恶爵 )
十 O (̀ 。· 2· , ( 。̀· 。̀· ” · , ,, , -

一

规宁 、 洁带尖;彝黔
gO

“

二
。

(彝黔
.

箭粉),’.
、

注意此虚用到 10 9 2万》 10 9 10 9 3名
,

10 9 10 9 3 ` >> 10 9 10 9 3 , (由 名 ) △ ( , ) ) 10 9 若` 很出 )

及赏 万 > 万。
峙

,

函数

另一方面
,

可知

10 9 2 9

10 9 10 9 3对
的遮增性

.

习
书` 留

(几 , 叮 )。 1

{
; (” 址
f (件 )

、
{
1 ·

聂合(l
一
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一` +

+ 习
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,
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一 , /
d

l 、一 1
.

7
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`

” f
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习
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吸” , 口公、 , 1
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一 , -
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1 、一 l
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声勺 、 夕
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暗且毙若舒及丫
。̀
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)

卫 护产 刁
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一
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,。 g ’ · + o

(篮
夕 》 Z p > 2

竺二旦
.

尹 一 1

10 9
2
2么拟

10 9 10 9 3名万 )

粽合上组立
,

乃得引理
.

( 11 ) 若 么(岁) < 10 9 2名
,

具d , <
。“ 1 0 , , 0 9 “ ,” (。 > o )

.

舆 ( i ) 相仿可知
`

卜 (” ) }
.
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+
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。
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尹 l任
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从 尹(尹一 2 )
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刁
名 十
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,
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矛 , 一 1 -
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。 / 竹 夕一 2
_

10梦 2多百 \
, ~ 、 尹 ` 二

—
. 二~ - , 了 -一~ 二 , - 一 1 .

\价品 乡 一 1 10 9 10 9 吕名夕 /

粽合 ( i )
,

( 11)
,

( 111)
,

乃得引理
.

弓16
.

命 户>
a

> 1 是固定雨数
,

则赏 劣 》 2 特

习
二

合
< , ` 二

古

橙明参看

, lo 梦兰

一月卜 lo{
9

.

旦二李+

三
二 一 二共 l + o( 共

ee

、
.

10 9
`
劣 ` a 一 l a 一 l 户一 上 J \ 10 g

a
劣 /

夕

B y x m T a 6口 ]
.

3
.

定理 A

抬予雨数 2 成 , 蕊 犯 拾出一粗整数

(。 ) a
,

q ; a ` ,

b ` ( 1 成 么成 r )
,

满足

( 1 ) 2 lq
,

q = O ( 1 ) ; 若 , ;

I红
,

具d a `
三 b` (m o d , ` )

,

否 具lJ
,

a `
葬 b ` (m o d , ` ) (落 = 1

,

2
,

一
,
犷 )

,

此虑 2 < , : < … < ,
,

成 誉焉不超遇 曹而又不能整除 q 的全部素数
,

而 言> 叮
.

命 P
。
(劣

,

q
,

旬 焉通合下面倏件的整数 、 的侗数
:

( 2 ) 1 攫 ” 成 劣
,
拐 三 a (m o d q )

,

鸽羊 a ` (m o d , ` )
,

饰羊 b ` ( m o d , ` )
,

( 1 蕊 乞成 于 )
,

由孤子定理可知同除式粗
·

, 三 a ` ( m o d , ` ) ( 1雀 么成 , )
,

, 三 b` (m o d夕￡ )
,

( 1 蕊 艺蕊 , )

均在摄简 1成 军毯 夕,… 刀
,

内有唯一的解
。

分别祝之篇 :a, 及 b
咤̀ .

可知通合 ( 2) 式舆通合

下式的整数侗数相同
,

( 3 ) 1 毯 ” 毛 劣
,

n 三 a ( m o d a )
,

(伦 一 a *

) (怜 一 b
*

) 羊 0 ( m o d , ` )
,

( 1 蕊 乞成 r )
.

定理 A
.

命 。 > ”
,

p 一
n , `

.

则封赞任意抬予的整数列 (。 )
,

下式一致成立
:

雀. 1

几 (劣
,

q
,

旬 雀
。
习 ?.l( 叫}

~

丁t : , 丁( 刀Z ,
,’ ` 毛 ` , , 、

+ O (右Z c 10 9 6 誉)
,

二

~
J . 、 .

_
,

_

、

1
, _ . _

_

、 , _ _ 、

2
,

_

. _ _ _ 、

。
_

一~ 一一 , 一
多匕翻荡 g 气1少 = l ,

g 又尹 ) = 一 ( 夕 ! 岑)
,

g 又夕 ) = 一 印 不 岑 ) 厂留 肠 渊冬斗二

力四月
一目守

,

g 又,bI ) 昌
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一 n 。 ( , )
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.

毕典
一

牛
二
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.
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沙 、 - 丁 J

、 a /

镬
.

赏 无 I P 降
,

由龄 (无
,

q ) = 1
,

故由孤子定理可知同除式粗

J (
” 一 “ ’

) (” 一 ” “

) 三 0 ( m o d “ )

t 件三 a ( m o d q )

在匾简 1 成 ” 蕊 无q

习

中的解数篇 妙价 ,一 , “ 介 , , , )
.

1 = 2
口 (̀ 卜力 ( (瓦 , , ) )

无 l(” 一。 华 )吸” 一 b * )

” 0 。 已m o d 口 )

「二〕
L 无q J

因此

+ o (矛 “̀ , ) = g (无) 三 + o (妙 (“ , )
.

q

1心怜 ` 劣

赏 无 }P 峙
,

命

= 州幻
g (无) f (无) 习i动 ( 唁c

/无

呱沙
’

坦工些且 / 夕 土些匹
f (怜 ) / :

拿其
。

了(` )
乙IP

由粉 久
; = 1

,

又d

尸
。
(劣

,

q

= 0 ( d > 舒 ) 及满足修件 ( 2) 舆倏件 ( 3) 的整数 件 的涸数相同
,

故

誉) 万 1 蕊 万
1` 铭峪 公

( t朴一 a * 、《铭一 b* ) , P )二1

妈口 。 `m o d 口)

件 ` 劣
” 之 。 吸m o d q )

( 名
`卜

。一。 * ) ( , 一 b * )

, `

)
’ -

一
习 艺 ’ “ 1

“
,

名 1 =

d i 《 君c d : 蕊唁
`

` i】尸 ` :

l尸
{ d1

,d :

}!
( , 一 a `’ , ( , 一 ` * 加

伟 ` 留

m o d 口 )

一
普习 习
, 人 ( 心

` d : ( C
`

dl }p 内 lp

又`
1

又`
: g ( {d

, ,

几 } ) +

+ O

(习 习 r`
· : `· :

, 2
· “ 1】+ · “ 么》

)
-

瓜 <右 c d。 <石 c

叭 }p 凡】p

= 三 Q + R
,

q

此虚 {d
、 ,

几}表示 d
,

舆 几的最小公倍数
.

舆王元
〔8]
相同

,

可知

1

又 l付(
” ) }

’

尸呀二 r (件 }
孔乓`

`

外 , P

R 一 O

((艺 }̀
介

! 2一))
一 。
((

北屯七
`

万
毓乡

}
# (无)卜

g (无) f (无)

2
“ “̀ )

))
_

ù.阳弓
日阅ù北、、l户I/2“

!(
买

,

半鲁巴认{
、 ` 岌 ,

一

1 1 1 1 — —
1 1

无 , p : `

盒选
。。

\ 夕 / /

一 O

(
`。 9 4`

(
d`“ ,

)》

二 O (睿
, c

10 9 6言)
.

明所欲澄
.
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4
.

定理 A的磨用

如前段之能鱿
,

不一一解释
.

常 l < 。 蕊 l + 1 待 l( 篇正整数 )
,

用逐步掏汰原 R[J 得

( 4 ) 恿i

斋
上-

” IP

名
仍 ( 心`

(佛
, q ) . J

卜 (` ) I _

f (饥 )

扩司

、̀夕勺ù卜. 矛夕了、̀澎妙

仍仍

一刀
ù了气
、

1一
.

r
.

一p
一了.、 、

一云尸
.

尾兰
夕别

习
谬

点
:

志
。

翼
,

土

耀
二十

《哪
, q夕 ,. 1

黯
+

+
’

.. + (一 1)
`

习
C < p父… <

, 场 .11
.

少 ()I

尹礴1

哎 C

1
,

f (夕
`

) … f (乡“
, )

}呵 “ ) }
f (仍 )

.

10
.

赏 1 成 c 成 2峙
,

取 劣充分大
,

又取 言

J

劣茄

10 9 5 劣
( > q)

.

能 c2 = d
.

由龄

点
。

志
一 :

篡
`

号
一 。

嘿
故由 ( 4) 式及引 5 可知

p + 万

`

春)
+ “

(聂告)
一 。

暗)
一 。

(粉)
,

习ō
2一,名一

夕 上丛些上_

之馨 f (哪 )
仍 I P

习
饥《 咭

`

《仍
, q ,= 1

}
” ( ” ) } _

f (饥 )
七< , 落右〔 ” 嵘

`

加
(仍

, q )二 1

.

巴迪创
-

+ o 了l丝经兰、 二
f( 叫

’

、 砂 /

一

伽
一 ` )

’
一 2

%() 碗翻
·

含具界亏生从箭魂蚤见黔 109
2 ` +

刀 》 2

+ “

呱雀井者溉)
.

刀 > 2

故由定理 A 可知

( 5 ) 。 。

( :
,

。
,
二` ) 、 ,

。

(
: , 。

,

库、
、 10罗 劣Z 成 A ( d ) c a ,

而百;花
+
o( n 黔二粤典华{三

-

、
,

“
前而 夕 一 1 10 9 10 9 劣 /

夕 》 2

此虑

( 6 ) “ ` , 一 2“ ”

{
少

` d 一 ` ,
’
一 2

(普)
“
,。 g
亘)
2 刁

( 2成 d成 4 )
,

其中

( 7 ) c 。 , = Z e 一盯

q
ll
, 》 2
l(
一

斌场)只击几黔
,

犷“ “

uler
常鱿

刃 > 2

2
0

.

赏 2 ( c 《 3
,

取誉 =

二
矗

109
5 劣

( > q)
.

昆 c2 = d
.

由龄

艺 兴 又
言石石七

c

J 气尹 ) ,
`

奚刃
,

}“ ( ” ) } _

f ( ” ) 习
1

f (笋 ) 习
《” , q ) = 1

芍< , ( 母
c ,

溺
`

加
吸呢 一 q , 1 = 1

坦塑且 = 0 (鲤鱿主、
了(件 ) \ _告 /

汤 ~



4匆
.

数 肇 单 毅 8卷

及

宁 - - 1一
一

言鑫思
J,

f( 夕 ) f( 厂 )
, p 护蕊心

一 习
德<夕 < , ,

, , , 《 唁`

4

夕尹,

故由 ( 4) 式及引 5可知

万ō
2一,

习一习
铭《 若

`

《” , q )= 1

l
产 ( ” ) } _

f (件 ) 右< p ( 塔c

” I P

妈

嵘 c/
,

一 。

(睽)

黯
+ 。

虽命
(铭 , q 】招 1 , , , ( 母

`

名
。 《 心

c

/ ,
(伟 一口 1= 犷

’

1丛业 十

f (怜 )

十 “

C豁)
-

一

{
“ 一 ` ) , 一 2

(晋)
’ `。 g

晋
+

橇
。

点
,

, , ,《 心c

共
1o 梦共 }

·

p夕
`

夕夕
’

J

(夕 一 1 ) ,

,

从 尹 (夕一 2 )
三 n
月 1 1

n 卫二生 n
.

竺二兰 lo 梦 , +

声七 尹 计介 尹一 1
夕 > 2

+ 。

(篮若井偏翼蠢)
·

p > 2

故由定理 A得知纷龄任何 。 > O
,

皆存在 几 = 九 ( 。 )
,

富 二 > 肠峙
,

仍得 (5 )式
,

但

( 8 ) A (己) = Z e万

( 。 / d 、 , , 一 _ d 二 / d 、
气“ 一 1 厂 一 ` I二 , j l U g

~ 二, 十 0 1
.

二
~

1一
\ 艺 / 艺 \ 艺 /

乡
d

2

( 4 ( d 遥 6 )
,

此庭

( 9 )

; ( a ) 一 ,迪群共 又 典
l。梦黑 (。 》 2 )

.

万落石 10 9
`

七 行石芯
, ,

夕歹 夕厂
, , , 《 今口

同法可知赏 6 砚 d 蕊 8 峙
,

( 5) 式常 劣 > 丸 ( 。 ) 峙成立
,

但

/户..f、、
、

声2一一( 1 0 ) A ( d )
d 2

`“ 一 ` ,
’
一 2

(普)”
。 g

晋
+ “

惜)
一 K

惜)
-
;
)

( 6成 d成 8 )

此虚

( 1 1 ) K ( a )
= I而 一生
心, 。 10 9 , 誉 艺 万 lo 梦

睿
a

( a 》 3 )
.

乡夕 , 夕 子

若< 乡 < 夕曦
, , 夕夕`卯

以下可以同法依次频推
.

又赏 O < d 成 2 待
,

置 (A d)

下面我俩提供一侗筒翠佑针 ` ( a) 舆 K ( a) 的方法
.

夕夕
`夕, `

= A ( 2 )
.

具叮( 5 )颖然成立
.

例如
:
求 古( 3)

.

吾人先求出

缥
唁

氯
,

护
·

l<
, 对求

乐 “

1 一
- 二 寺

。

夕夕

十
1一洲

习一奥
。

奚
: 1 、

一-丁多
夕夕

` , , 产咤 C乐 。

习
母1

,

01一 , <导t

缥(
。

篇
.

。:

告

+
1一厂1

。 :
卯
名

信1
·

。 , ` ,
`

< C t
·

18

护+
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+ … + 习 习
心1

·
0

5 <
,

嵘
1

·

0.告
。 、 .

。

柔
。:

.

1 :

合
+

。̀ g

器
,。 g

黯

C l
·
o
叱 , ( C l

·

o . B

生 习 与
-

夕 c l
·

o ,

荡及右
1
·

1 0“ p
’

z

= 10 9 1
.

0 1 10 9
1

.

19

1
.

1
+ … +

+ 10 9
,。 g

孺
+ ,。 g 1

.

0 9 5

1
.

0 9
10 9

1
.

1 0 5

1
.

09 5
> 0

.

0 0 56 1
.

占 ( 3 ) ) 4
鲤
省呻。

。

敷
,

命
+ 。

, , ` ( C忍
·

1

6 4 名
母( p < 尹 ,

嵘二 1 < , , ,

葫
2

·

2

1

二
。 八 ,

而
十 “

’

十 ”
·

” 土 习
言< , <到

唁2
·

8 < , , ,《 唁2
·

B

1 \ ~

~ 甲二 J
沪

夕
岁p

’

,

ó
,上

9一8
ǎXù.0一.0以

司上一,工/了.、
、

> 0
.

0 87 2 0 2
.

5
.

定理 B

定理 B : .

命 1 <
a

< 月蕊 15 焉固定雨数
.

若有非负通增且谨有有限多徊不连植默

之函数 A (名 ) ( 0 < 名攫 14 )使
孟

P
。

(劣
,

g
,
劣

“

) < A ( “ )户弊 + 。 f n 卫二生
.

一 , , 生
:

一、
,

10罗 劣 \舜勃 夕 一 艺 10罗 劣 10 9 10 9 劣 /
’

夕 > 2
”

有阴的常数篇艳野常数
,

则

p
山 ,

(告
, _ _

去\ , / 厂月一 1 ,

/ 日名 \ 名 + I J 八 co 声
.

。 / `
” 劣 \

甘
, 祷尸 j 乏眨 飞 1 lj t

.
es 一甲一丁 ) 一一下一

.

。 沁 J下一护一 一 以 龟丁一气尸一二一 - 一丁- 一- 一 J
,

/ 、 J a 一1 铭 十 1 / 扩 / 10 9
`
劣 \l 0 9

`
劣 拍 g lo g X /

习工沪

O
”

有阴之常数舆甜 ( 。 矽熟阴
.

、 二 M _ r _

/荞二二
飞 。 ,

_ _ , _

月一
a , , , 。

/
, / 。 、 。 ,、、 二 . 。 、

更己
。

下 p 抽 一 L 、 I U 6 内 」 , 的乙 一 “ , 「

—
。

一
占 、 v 之尧

` 砚
飞

` . , .
只 U「1功 7 . 。 ,寸

10 9 出

T :

, 、
日 , 0 9

吾
、

万
, ” 、

:(,
“

,
`

弓
一 ,

名
.

, ” 。

岭
,

“
,

:() 卜
二云石开I < , ` 二

砰
二砚百不 < , ` 二

砰
少 十沙 夕十公

f / 。
、

劣 \
1 1户 10 9 下万 、

2 , 盯 , J 二 1 F l
乏之之 Z

」 、 八 、一下于 , - - - ,
1
, - 土 l 、 坦 g 二 /

二
可落i邢 <, ` 二

砂
`
一

、 。 、

一
、
}
、

, 10 9 ,

三 (
, 10梦三 10 9 10 9 三 l }

夕 、 夕 p l
,

蕊 , `-鲤华二、
;
`

李罕兰笔`1
0 9丛士生

、 肠忍+ i 十 1 , 10 9
`
劣 、 肠了

+ 竺丝里二卫里、 + o 龚̀罕书竺、 +

肠乙十卫材 ` l \ 10 9
“
劣 /

+ “
(

心。 , 劣

10梦 劣 10 9 10 9 劣 (
10 9竺丝 l

肠忿

+ 丛上二二竺、、
.

肠忿+ i呀正 , ,

由龄赏 二 》 1待
, 劣

1 + 劣
是 劣 的通增函数

.

故

10 9
.

丝丝毛

肠忿

+ 竺丝二里兰
份乙斗卫邪 }

一

儿“ (恶)宁
`
一

r
.

ZJ口L
`

、、声/

又
,

(
` 二 ; 0

.

户,` :+ :
.

十 1

f
“ `+ `

(几仁幽处匕、一 人 f
es 鱼七、冲兰丛 ` : <

J
“ 一 \ \ 肠`+ z + 1 / \名 + 1 / / 护

十1,一。肠卜、̀卜



数 攀 攀 8卷

(习 f注了 J坠卑、一 注了卫织、、
\ \肠忿+ 1 + 1 / \肠王+ 1 / /

a l ll X

0` 忍̀ 呢一 1尤
`+ `
三土丛己 :=

名 2

。 / 1 \
= 口 吸一 )

。

、 们 l

故

艺
二

合
<, ` 二

合

凡
,

:(,
“

,

内
-

馨
, “ (厂

`
乙粤

二

、共三d。

)井哭竺
+

、 Z + 1 / 名` , 10 9
召
劣

。 / 亡。
。 ,

劣 \
十 L, 毛二 , 二一 , 刹` 二 , 一一 ,

.

、 10 9
`
劣 10 9 10 9 劣 /

定理蹬完
.

定理 B , .

若 2 蕊
a

< 月蕊 15 是固定雨数
,

叉若有非负通增且谨有有限多侗不篷掖

默之面数 A (名 ) 及 久(么 ) ( 0 < 么 ( 1 5 )使
工

P
。

(劣
,

q
,
劣 名

) ) 几( z ) + O

尸
。
(二

,

a
,
二合) 成 , (。 )

+ O

(丽淄丽 )

(丽黯丽 )

( 0 < 名成 1 5 )

( O < 名 ( 1 5 )
,

ùlogex丛logax

此虚舆
“
O

”

有阴之常数痣艳封常数
,

lHJ

2 <
a
成 几

又(月) 一 2 厂
户一 ,
注 (。 ) 竺土二 a :

J 。 一 1
’ `

名2

r (
a
蕊 月成 1 5

了.龟`声r
、

一一
、2.

a
2.、

`止

,戒

舆

A : ( a ) = A (月) 一 2

亦分别具有 久( a) 舆 (A a) 之性贡
.

蹬明兑 B y x 川 T a 6 91[
.

广
’ “ ·̀ ,

岁
` ·

2成
a
成 月成 1 5

6
.

定理 C

(砚 )

满足

( 1 2 )

抬予雨数 2成 对提 劣
.

抬出一粗数
a

,

q ; a ` ,

b` (么= 1
,

2
,

… 〕

2 l q
,

口 = O ( 1 ) : 若 , ` !万
,

具叨a `
三 b ` ( m o d , ` )

,

否具IJ a `
笋 b ` (m o d , ` )

,

(么= 1
,

2
,

… )
,

此虚 2 < , : < , : < … 篇不能整除 q的全艘素数
.

命 肠
, ” 焉满足 15 ) 公 > 肠 > l 之雨数

.

以 叭表示通合下面修件的整数 伦的集合
:

( 1 3 ) 1 成 n 成 二
,

妈 三 a ( m o d q )
,
件葬 a ` (m o d , ; )

,
件笋 b ` (m o d 夕￡)

,

( 1 蕊 乞( s )
,

件 笋 a 。 + , (m o d , 呈
+ , )

,

件笋 b
a + , ( m o d 此+ , )

,

( 1 成 梦蕊 t 一 s )
,

工 孟 工 1

此庭 , 。

成 劣 ,

< 儿+l
,

, 。
成 砂 < 跳+1

,

叭 中元素的侗数言己之以 M恤
,

扩
,

俨 )
.
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(1 4)

中之

本段的宗旨在放橙明

定理 C
.

最多满足下面 云一 s 锢阴保式
:

妈 三 e 。 + , ( m o d ,
s+ j )

,

( 1 蕊 了蕊 云一 S
,

c e + , 篇 a a+ ,或 b
a+ , )

饥 侗的叭 的元素佃数不少龄
。 , _ .

_ _ _

去
、

/ 2 厂卜王 ,

/ ” 名 \ 名 + I J 八 `
。 劣

.

。 /
P

.

(劣
,

q
,
劣

”

) 一 (一一二一
-
I A 【一上二一】二共二 d 。 )拼婴牛 + O (

\ 饥 + I J
、 一 1 一 \ 名 + 1 / 名,

门 0 9 2 劣
`

\

橙明之前
,

先橙次之二引
:

10梦 劣 10 9 10 9 劣

引 .7

橙
.

工 工
.

_ 1 _ 灭 _
_

似 ( 劣
,
劣 , ,

劣肠 ) = 尸 。
( 劣

,

q
,
劣公

) + U ( 劣
肠

) + U (

艺ō+

砚1
孟钵

P
。
(劣

,

q
,

《

M (劣
,

酬
,
劣

习
” 注。 : + , (m

o d

扩
一

勺
.

1

}
砚

一万办
1公、̀豹

劣
,

二尸

峪+ , )
, 二 b。+ , (m

o d ,

彗+ , )

成 习
丁( 云一 找

`2「牛〕+ 2、
-

、 L 夕吝十尸
/

一 。

(买动
+ 。

朴 > 劣 ”

(习
1

)
一 。 ( 、 一

告) + 。 (

汽
妈 ` 牛 ,

引理成立
.

弓1 8
.

存在 ( 。 户及 (礼 ) ( 1 《 挤成 亡一 s) 使 叭 中的元素
,

它至少滴合阴保式 (1 4)

中的 l 侗者之捆数不超遇

李于又 低
,

二̀
,

。
,
:

勺
+ 氏仁生

,

。
,
:

拍 )
+ o( 扩合

乙 ` , 毓二
: \

’

\ 夕。+ , /
一

\ 夕 e+ , z / ,

p s + j 十 ,

橙
.

赏 1 或萝成 云一 s 待
,

叭 中之元素之具有性鬓
” 三 e。 + , (m o d ,

a+ , ) ( c
, + , 篇 a : + 夕或 b

a+ , )

者之全艘
,

吾人以 r ,能之
.

( i ) , s+ ,
}万

: 由假定 a 。+ , 三 b
: + , ( m o d , s+ j )

.

赏 1蕊 乞成 s峙
,

下面同除式

{
a 。 + , +

a a+ , +

a 。 + , +

饥夕
。+ ,三 a

饥夕
s+ 夕三 a 玄

m o d q )

m o d 夕`

饥 ,
s+ ,三 b` ( m o d , `

均在所示温简中有唯一的解
.

分别能之焉 ia(
’ ,

昨
’ ,

具J a
;
, , 笋 b ;

, ,
.

命

( 1 《 仍 成 q )
,

( 1 《 饥成 夕` )
,

( 1 成饥 成 夕` )

b {
, ,

.

颖然赏 , `
l , 待

,
a铲

, 二 b护
, ,

否

( 。 夕)

具IJ r ,

a ` , ,
,

口; a护
, ,

b驴
, (乞 = 1

,

2
,

…
,
s )

.

的元素调数颖然不超遏 尸
。 ,

土̀
,

。
,
: 告

一 、 夕 a + 了

( 11) ,
。 + , 十万 : 由假定 a

s + ,葬 b
a + , ( m o d , a+ , )

.

赏 1 ( 乞《 s 待
,

同梯祀下面同徐

式之解分别篇 寻 , ’
,

五沪
,

即
’ .

{
b

。 + , + 饥 , a+ ,三 a (m o d a ) ( 1 成 饥 成 q )
,

b
a + , + 仍 , a+ ,主 a ` (m o d , ` ) ( 1成 饥 成 , ` )

,

b
。 + , + 仍 , 。+ ,三 b` (m o d , ` ) ( 1 《 饥 成 , ` )

.
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命

( 苗 , ) 五` , ,
,

q : 五驴
, , 5驴

,
(么= 1

,

2
,

…
,

s )
,

刻 r ,的元素调数颖然不超遏 凡
,

二̀
,

。
,
二

勺
+ 尸。 ,

拼̀生
,

。
,
二

勺
.

’

、 夕。+ 夕 ,
’

、 夕。+ j ,

又 凡 考̀生
,

。 , :

勺
一 。 `

一

、 p e + 夕 , 、 习。
邵 /九+ 了

1

)
一 o ( : ’

号 )
.

若 件 ( 叭
,

它至少满足 ( 14) 中的 l 侗
,

刻叭 至少属龄 乙佃不同的 几
.

故至少遭合阴

保式 ( 14) 中的 l佃的叭 的元素侗数不超遏

习 习 氏
夕噶 名一 s

, 翻+ j 干”

队
;

仁生
,

。
,
二

勺
+ 尸。 ;

仁匕
,

。
,
二

柏
+

、 ’

\ 夕 s + j /
’

\ 夕a + j , ,
丁( 右一 s

, s + 夕}”

/ 劣
_

丢、 )

、二甲
- ,

q
, 劣 “

)七=
、

尸 s + j
` 沙

万
丁̀ 心一 s

夕 s + J十甘

(P
。 ,

(土
,

。
,
: 告卜

尸 : ,

`土
,

。
,
: 告、卜

。 (二 ,一
告

、
`

\ 夕 a+ 夕 /
’

\ 夕
。+ 夕 / /

i一z
一一

引理茬完
.

定理 C 的橙明
.

由引 7
,

引 8 及定理 B :
可知最多满足 ( 14) 中 , 侗的叭 的元素侗数

不少粉
_ _

去
_ _

弃
、

1 / , ` , /。 / 劣
_ _

告、
` ’ 拢

’
`

一 ’ ` 一 ’ 一 丽不丁火
,

桑
。

价
,
火石二石

,

“
, 劣 一

/ 十
尹 s+ 丁十 ,

+ 尸。 ;

土̀
,

。
,
:

拍、 + o(
: 卜朴

-

’

、 夕8十 J / / /

n
, _ _ _

_
_ _

去
、

1 、 二 ,
/ 。 / 劣

_ _

去、
一 厂。 气劣

’
“

’
劣 ” 一蔺了 I ,

桑
:

气厂
。 ,
气

.

石不
,

“
,
苏

“

/ 十

p s + 丁十公

+ 尸。

二̀
,

。
,
:

拍
+ o( : 卜补+ o(

二

朽)
一

、 夕 8十 , / /

李 尸武二
,

。
,
:

朴一 一̀兰= 厂
’ 一` A 2̀ 典卜华

己。、莽契竺 十

、 仍 + I J “ 一 1 \么 + 1 / 么
沁 / 10 9

沾
劣

。 / C 。
。 ,

劣 \
十 口 气丁 , 下厂一7 , , 下 , 一一 )

、 10 9
`
男 10 9 10 9 劣 /

定理豁完
.

7
.

主耍定理的橙明

命 人( a) 及 (A a) ( 0 <
a
夏 15) 篇使下式成立的

,

谨有有限多倘不篷展默的非负通增

两数
:

( 1 5 ) , ( a卜竺婴竺 + o 了一一粤进一一、 < p
_
(二

.

。
.

: 合) < 人 ( a ) 兰丛遮
.

+

10 9
`
劣 、拍罗 劣 10 9 10 9 劣 / - -

一

ol 留 劣

。 / C o
o,

劣 \
十 L, 几户甲言 - -于- 下一一 J

、 10 9
`
劣 10 9 10 9 劣 /

( 0 <
a
( 1 5 )

,

此庭舆
“

O
”

有朋的常数篇艳野常数
.
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.

朋的若干庶用 ( ) l4 2 5

一
厂

是桓两数能之以 沃。(
a

)
,

0A (
a
) ; 人, (

a
)

,

A :
(
a
) :

·

…

命
·

劣艺 = 3
·

5 + 0
·

0 1乞( 0 崔 乞成 2 1 0 )
,
劣脚+ ` =

’

5
.

6 + 0
.

1店( 1 《 落成 3 4 )
.

用 ( 6 )
,

( 8 )
,

( 10 ) (取
6
足够小 )直接算出 A (二` ) ( o 崔 么成 2 3 2 )

.

再用 B y x o T a 6 「̀0]
,

中的 又( 1 0 )及 A ( 1 0 )

及 [ 9 ] [ 1 0 ] 所提出的方法以求出 A (劣￡) ( 2 3 3 成 么或 2 4 4 ) 及 又( x ` ) ( 0 毯 乞( 2 4 4 )
.

常
劣`
< 劣 砚 气十 ,

峙
,

定羡 A (幻 = A (从+ : )
.

常 劣`
成 劣 < 从十:

峙
,

定羲诀( x) 二 只佃
` )

.

则如

此棒造出来的面数具有 ( 15) 之性霄
.

祀之篇 凡(幻 及 人 (川
.

现在将其在整默所取之值

窝赞下 :

a } ,。 】 9 } :
!

:
!

6
!

s } 4

( 工b ) 久
。

(口 ) } 9 9
.

9 8 1 8 1* 1 7 9
.

7 8 4 6 9 } 6 0
.

8 8 8 17 】 4 3
.

5 15 5 4 】 2 6
.

7 0 9 2 5 】 9
.

18 10 9 1 0

注 ,

( a ) }
’ “ o刀 2 0 7 3*

}
8 2泞2 0 7

{
6 `石 25 ”

}
“ 4

·

3 9 3 5 ,
}

4 3
·

0 0 8 2
}
“ 4

·

8 9 6 6 6
}

2 9
·

3 90 , 3

将摄简
a 一 1 < 劣板 月一 1分篇 件调小医简 u 玄 < 劣 《 叭十、 (0 蕊 乞或 妈 一 1)

,
舫。 =

= a 一 1
, “ , = 月一 1

.

具lJ由放 叔
a ) 及 (A a) 均焉遮增函数

,

故

厂
“`· )

宁
` · 》

馨
“ 二 )

尤
“

宁
“ ·

f
“ 一 ’ , (、户华

` : 或女
、 (、

。+ , ) [
呜一三共三` :

.

J 口一 1 名
`

石二石 J 气 名`

取 叽+ : 一 肠` = .0 01 : 利用此二式及定理 B : ,

捉 l0( a) 及戊 ( a) 出癸
,

艇遏规次针算
,

得到
, . _

、

一卜生{止一}一兰卜二卜兰{川竺竺
侧

气̀
一

` ’ 止少生 }兰里兰}
.

里卫二l三竺兰}竺燮兰 l
ee

兰竺里竺三}二{生竺竺呈}二卜
二二兰兰二一一

A , ,
( a ) }

’ ” o
·

0 2 0 73
{
“ ’

·

” “ 4 ’

}
6 4

·

4 0 3 ’ 4 9
}
“ 0

·

5 2 9 8 2 6
}
4 ,

·

“ ’ “ 9 7 }
” ` ’ ` ’

}
八 , , ( a ) “ 刁

, ( a )

1
.

取 劣 ~ y 焉偶数
,

又取

(公: )

在此

a 二 1
,

Q = 2 : a ` 二 0
,

b` = 劣 (落= 1
,

2
,

… )
,

, `
篇第 艺佃奇素数

.

( i) 在定理 C 内取 秒 = 8
,
肠 一 2

,

哪 = 3
,

刻由表 ( 16) 可知

p
O I

`一 2
,
· ` , 一

以
’
0A
(黝宁

d·

)箭
+ o

(i蘑
`

糯而
藻)>

>
!
6“

·

88“ 7一

合卜
( 7 ,关

’

宁
d· + oA` 6

·

` )

刃岁
“ ` +

+ OA` 6 ,
关

’

宁
“ · + A。 ( 5

·

` )

关飞宁
` · +

+ A
。
` 4

·

5 ,

关
’

`

’

宁
`

习}
”

箭
+ O

(丽掇漏不)>

>0 .56 125 箭
+ 。

(蔽黯添卜
3 `· > 硫

*
A ( 1 0 )“ 1 0 0

·

0 2 0 7 3及 久 ( 1 0 ) = 9 9
·

9 8 19 1取自 B y x m士 a 6 [1 0 ]
.

脚 此虚用到下面筒草的事安 : 若 f( 幻 舆 g( 幻 是国周 a 镬 劣 ( b中的非真函数
,

且 f( 幻 焉延增的
,

lAJ 赏
a < c 一 占

, c < b 畴
,

尸
。 (二 ) , (二 )` 二 < , (。 )八

, (二 ) d二 + r ( c )厂
8 , (二 )` 二

.

护 “ 砂 ` . 叮 ` “
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·

数 季 季 毅 8 卷

久

故由定理 C得知
,

赏 劣 > 几待
,

存在整数 乃
,

满足 1 < 件 <
劣 一 1

,

川 劣 一哟不能被 蕊 沪
的素数整除

,

最多被履尚 声< , 成声中 3捆素数整除
,

但不初扭七嘎简的素数平方整除
,

其他的素因子均大龄声
.

故 。 ( 。 一 。 )篇不超遏 5 涸素数的乘覆
.

由粉 二 一 二 + 二 一 。
.

故得 ( a
,

b ) ( a + b 蕊 5 )
.

( 11) 取 ” = 6
,

, = 3
,

饥 =

氏`!
,

2
,

洲 一

(号厂
oA

> {
2 6

·

7“ ” 2 5 -

2
,

则由表 ( 1 6) 可知

/ 6名 、 名 + 1
」 、 氏

, 劣
.

。 / 氏 , 劣 、 、

气-一尸丁 声-
- 二二~ a 多尹7 ` 云一

~

十 口 【下尸下 - -丁 , 一 ; 甲
一卜户

\ 名 + 1 / 名` / 10 9
`
劣 \ 10 9

`
劣 10 9 10 9 劣 /

4
一

9

2 「
J , 。 、

厂” 名 + I J _
.

, , , 。 、

厂币 名 + I J _

答 { A
。
( 5 ) l 二工拼 d名 + 禹 ( 4

.

9 ) l
一 ’ 一

二共井 d名 +
3 L

一

” J 生, 么 2 一

”
J ; 名2

+ , 。 ( 4
.

5 )厂
` _

三华
d。 + 人 ( 4

.

6 )厂疏牛早
己: +

J 旦止 多目 J 竺之兰 多 “

1
.

4 1
,

6

4
一

4 4
.

?

+ 戊 ( 4
.

4 ) 厂而三华
d 。 + ,

。
( 4

.

2 ) /丽兰二乒己
2

1}男煞竺
+

J 奎望 名
`

J Z 名` J J 10 9
`
劣

J
.

吕 一

十 。 泞̀拼梦一一、> 3 (二 > 幼
.

\ 10 9
`
劣 10 9 10 9 劣 /

同上可知 ( 3
,

3 )
.

( 111 ) 取 公 = 8
,
祝 2

,

具」由表 ( 1 7 )可知一一哪
16一7

一一

P
`

(劣
,

2
,
劣 8 ) 一

/ 2 厂
? 月

/ 8之 、 名 + 1 刀
、 、 几娜

.

。 / 气劣 、 、
飞二丁 1 J I犯 飞-

, -丁 J

-
下广se 场 ` J 丁 es ee万一 门的 以 、 丁一 , 万一吮了 -一下

一
矛 z

产

\ 石 J 粤
、名 + l / 之

` / 10 9
`
劣 、 10 9

`
劣 10 9 10 9 劣 /

.

~ 124
. 月

_ 八 _ 、
、

月

里拿地
:

里二翅契工
、 了, , Q 、 l 乙石 , ` , 八拐 ( 住

·

。 + U
·

U乙
·

岁 ) I
。 , , “ `甘十二 , a z 、

“ .

几二工

/ 、
“ “ 、 ” , 一

了 台 ( 4
·

5 + o
·

0 2
·

, )
’

J荞给器芸 石下 1 / 反菇石飞 宁

+ o 厂, 尸军冬一、 >
\ 10 9

`
劣 10 9 10 9 劣 /

> 0
.

4 3 几
二劣

10 9 2劣

+ 。 了一一华巴一一、 ) 3 你 ) xn )
_

\ 10 9
2劣 10 9 10 9劣 /

-

同上可知 ( 2
,

3 )
.

11
.

取 劣 篇
一
遏咨数

,

万 = 无篇一 固定偶数
.

又取

(田
,

) a = 1
,

q = 2 ; a ￡ = 0
,

b ` = 一 无 (乞

此庭 , ￡篇第 艺侗奇素数
.

在定理 C内取 公 = 8
,
肠 ~ 1 6

.
, ,

。

刀乙

7

= 1
,

2
,

… )
,

“ 2
,

具U由 ( 1 7 )得

凡
:

(劣
,

2
,
劣 8 ) 一

/ 2 r 7
.

/ 8名 、 么 + 1
,

、 氏
二
劣

.

。 / 氏
。
劣 、 、

气二二 l 八珍 t ee
二se 二

.

J
-

- 二
~ we a 多少厂代一 十 口 l厂, 二一于一下 , 一 )

`

户
\ 石 J 变 \名 十

,

1 / 名
` / 10 9

`
劣 、 10 9

` 劣 10 9 10 9 留 /

7 一 一 一 一

> .0 43
,刁

上竺厂
一

10罗 劣

+ o f一一兰鲤匕一、> 0
.

4

\ 10扩 劣 10 9 10 9 澎
-

几耘劣

1。梦 劣
( 劣 > 几 )

,

中
此应用到了函数

可知
.

A ” (之 )
名 2

的通诚性
,

富 .5 53 镇名 簇 10 暗
,

由【1 0] 可知
A

i :
(么 )

多马
通减

,

富 0 < 名 < 5
·

5 3 畴
,

由 ( 17 )
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.

朋的若千庶用 ( )1

故由定理 C

, 。 、 _

~
_ _

~
_ _

一 ~
。 。 ,

,
_ _

,
_ _ , _

、
. _,

0
.

4 co
。 劣

,

~ 一
_ _ , _ _

.

, _ 、

~ ~ ,
_ _

告

俗” 苗 苦 户 ) 肠吁
,

匡间 1
乓 ,br 乓 劣 甲乡万丫下了寸一 1回 ” 倪 ” 气,br 十拍 )小徽簇汤

-

I U g
` 劣

的素数整除
,

最多被医简 : “
< 刀 《 : 晶中 2 佃素数整除

,

但又不被歌厦阴中任何素数的

全

平方整除
,

其除的素因子均大龄 分“ .

因此 州件 + 柳 焉不超遏 5 侗素数的乘枝
,

且 n 舆

件 + 无的素因子侗数均不多龄 3
.

故得定理 2
.

n l
.

取 留 = y 焉奇数
,

又取

( 。
a
) a = 劣 一 2

,

q = 4 ; a ` 二 0
,

此庭 从 篇第 落侗奇素数
.

在定理 C 内取 公 = 8
,

久 = 劣

1 6

7

(坛 = 1
,

2
,

… )
,

仍 = 2
,

则由 ( 1 7 )得

。 , , 、 , _奋
、

/ 2 f 7 ,

/ 8名 \ 么 + 1 , _

.\ 4C 二 劣
.

。
P

。 。

( 劣
,

4
,

劣 “ ) 一 (答 I A二 【一兰全二- 】二二互二 d名】一丝毛兰
.

+ O
、 3 J 号

` “

\ ” + 1/ 妒 l/ 0梦 `
’

> 3 (劣 > 丸 )
.

故由定理 C 得知
,

赏 劣 > x0 特
,

医筒 1 < 件 < 二 一 l 存在 怜满足
:

尸̀尸洲斗一、>
\ 10 9

`
劣 10 9 10 9 劣 /

妈 ( 劣 一 件 )

2
篇一整数

,

” (劣 一 件 )

2
不能被 ( 二 “

的素数整除
,

最多被匾简 沪< , 成 : 盖中二捆素数整除
,

其除的

素因子均大粉 声
.

故得定理 3
.

附缘
:

阴料 S el be r g 方法的若千附祀

一切豁髓如前趁段所示
,

不一一锐明
.

以
, 二

表示素因子告 < 劣之然平方因子数
.

定” A
’

·

命 “ ) `
,

” 一

桑
”

·

” “” 粉任意拾予的整” 列 `“ ’
, 一

「式一致成“

尸
。

( 劣
,

q 旬 李 兰
q (

1 一 习 。 ( , ) + O (右
2“

10 9 7曹)

习
”
彭笋

此虚 g (肠 )舆 f( 件 )之定羲一如定理 A
.

橙明参看 A
.

H
.

B o Ho r p a及 o B [习
.

常 。 蕊 誉待
,

命

( 1 8 ) 夕 竺丝纽
, : ;

雾笋; 了( ”
:

)

n /二 1 、
, .

1 1 吸l 十 丁了-丁 刀气1 一 6 L肠多 ) ) =
,
花讼 、 J 吸, ) /

夕 十 q

1 一 6 (“
二

)

n
:

, 二

\ p

此虚 几
一 11 ( 1 一 。 ( , ) )

,
二 : 一
李(2

。

担塑
,

一 1、
,九九 艺 、 10 9 劣 /

p + q

A
.

H
.

取 言二

B H H 0 r p a 八o B [8] 曹拾
。 (铆

:

) 一侗解析表示式
.

/ 砂 、丢
.

、 , ,

_
_
_ _

, _

气而奋蕊/
“ ·

田 vlI er 砚nS 足理借

乓 = q e 。 , 1

1。梦誉 (
` + o 阵三

一

、、
、 且0 9 劣 / /

故得
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l im
居峥 .

产 , (” )

f ( v )

·

乓 = 但 e )
,

A ( Z e )

ǐú含尸一̀尹.毛曰曰

此虑 A ( Z e ) 由公式 ( 6 )
,

( 19 )

( 8 )
,

( 1 0 ) 等所定羡
.

故由 ( 1 8 )得
`
一`· , 一

措 (
· )
劫

,

此式即
。 ( c) 舆 A (内 之简的阴保

.

由粉
` ( c) 通减

,

故
A ( d )

少
亦通减

.

不雄算出 (叁看【31 )

P
。
( x
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